La symétrie centrale 5

Introduction

En faisant tourner une figure d’un demi-tour autour d’un point, on obtient la
symétrique de la figure par rapport a ce point, cde transformation est appelée
symeétrie centrale.
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Le centre de la symétrie est le milieu de tout
segment reliant un point et son symétrique.

Définition de la symétrie centrale

N O N’
| | |

N’ symétrique de N par rapport au point O signifieque O milieu de [NN'].
Un seul point a pour symétrique lui-méme : le centr O de la symétrie.

Propriétés de la symétrie de la symétrie centrale

a. Symétrigue d’'une droite

La symétrie centrale transforme une droite en une bite parallele.



b. Symétrigue d'un segment
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La symétrie centrale transforme un segment en un genent de méme
longueur.

c. Symétrique d'un cercle

La symétrie centrale transforme un cercle en un cete de méme rayon.

d. Symétrigue d'un angle

La symétrie centrale conserve les mesures des argle
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V. Symeétrique d’une figure guelconque

Construire la figure symétrique de la figure suiegpar rapport au point Z.
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V. Symétrie centrale et aires

Soit ABC un triangle rectangle en A tel que AB sM et AC =5 cm.
Soit A’'B’C’ le symétrique du triangle ABC par ramp au point O.
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Aire(ABC) = 5x 4 =20 cm?
Aire (A'B'C’) = 5 x4 =20 cm?

Si deux figures sont symétriques par rapport a un @int alors elles sont de méme
aire.
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Exemple d’utilisations des propriétés

Construire un triangle isocéle en |, ISO puis etam point M a I'extérieur du

triangle .
Tracer le symétrique I'O’S’ du triangle ISO par papt au point M .
Montrer que le triangle I'S’O’ est isocele en I'.
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Hypotheses : Ce que 'on sait

1) I1SO estisocéle en |I.
2) I'S'O’ est le symétrique de ISO par rapport a M.

Démonstration utilisant les hypothéses

D’aprés I'hypothése 1)S=I0 .

Commela symétrie centrale conserve les longueurst d’apres I'hypothese 2),
on a les égalités suivantes :

IS=1'S" 10=I0C’et OS=0'S

Comme IS =10 alors I'S’ = I'O’ ce qui prouve qUi8’O’ est un triangle isocele
en .

Conclusion :

I'S'O’ estisoceleen |.



